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1. P (x) je normirani polinom trećeg stupnja sa nultočkama α, β, γ ∈ C.
Ako za svaki k ∈ N vrijedi to da αk + βk + γk ∈ Z, dokaži da su onda
svi koeficijenti od P (x) cijeli brojevi.

2. Odredi sve parove realnih brojeva (x, y) takve da je 0 < x ≤ y i vrijedi:
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3. Postoji li aritmetički niz od 2020 prirodnih brojeva t.d. je svaki član
tog niza potencija nekog prirodnog broja veća od 1.

4. Neka je O sredǐste kružnice opisane 4ABC. Neka je kružnica Ω
proizvoljna takva da prolazi kroz B i C. Neka su D i E redom pres-
jeci pravaca BO i CO s Ω unutar 4ABC. Okomice iz D i E redom
na stranice AB i AC sijeku se u M . Dokaži da su točke A,M i O
kolinearne.

5. U ravnini je 22020 + 1 točaka. Na svakoj dužini koja spaja neke dvije
točke nalazi se broj iz skupa 0, 1, ..., 22020 − 1. Za svake 3 točke A, B i
C u ravnini vrijedi da je jedan od brojeva na dužinama AB,BC i AC
zbroj druga dva. Dokaži da postoji trokut u ravnini kojemu na svim
stranicama pǐsu nule.
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