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Uvod

Mnogi se osnovnoskolski natjecateljski zadaci rjesavaju tako sto postavimo jednadzbu i rijeSimo ju. Danas ¢emo tu
metodu izvjezbati.

Faktorizacija Ponekad ¢emo dobiti jednadzbu koja nije linearna, pa ¢emo je morati faktorizirati. Kvadratne
jednadzbe faktoriziramo metodom srednjeg clana.

Promotrimo izraz
172 +mx+n

Neka su a, b brojevi takvi da vrijedi
a+b=m ab=n

Tada izraz mozemo zapisati kao
22+ (a+b)x +ab

— 2° 4 bx+ax+ab
— z(x +b)+alr+1D)
— (r+a)(z+Db)

Dakle, ako za koeficijente m i n pronademo brojeve a i b takve da im je zbroj jednak m, a umnozak n, izraz
2% + ma + n mozemo faktorizirati kao (z + a)(z + b).
U faktorizaciji nam ponekad mogu pomodi i sljedec¢i identiteti:

o Kvadrat zbroja, kvadrat razlike:

2

(x+y)? =2+ 2zy +y°

(z —y)°

= 2% — 2zy + o>

e Kvadrat trinoma:
(x+y+2)2 =2 +y> + 2% + 20y + 2yz + 222

o Razlika kvadrata te zbroj i razlika kubova:
2 —y? = (z—y)(z +y)

2 +y? = (z+y)(a® Fay+y?)

Zadaci

1. Kvadrati dvaju brojeva ¢ija je aritmeticka sredina 18, razlikuju se za 288. Koji su to brojevi?

2. Anica i Slavica krenule su na kupanje. Anica je ponijela tri slanca, a Slavica pet. Na putu su sustigle Pericu
koja nije nista kupila pa su odlucile slance podijeliti na tri jednaka dijela. Perica im je za slance dala 8 kuna
da ih pravedno podijele. Koliko kuna treba dobiti Anica, a koliko Slavica?

3. Otac je svojim sinovima ostavio u nasljedstvo 160000 kuna, sa zeljom da taj iznos podijele na jednake dijelove.
No, jedan od sinova je odustao od svog dijela pa se ostalim sinovima nasljedstvo povecalo za 8000 kuna. Koliko
je otac imao sinova?
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. Broj 10 napisi kao zbroj dvaju brojeva c¢iji se kvadrati odnose kao 1 : 16.

. Ivana je knjigu koja ima 480 stranica procitala za nekoliko dana. Da je Ivana svakog dana procitala 16 stranica

vise, tada bi cijelu knjigu procitala 5 dana prije. Za koliko je dana Ivana procitala knjigu?

. Otac je od kéeri stariji 33 godine, a prije 11 godina kéi je od njega bila 4 puta mlada. Koliko otac ima godina?

. Pas tr¢i za zecom koji je za 90 svojih skokova ispred njega. Dok zec sko¢i 6 puta, pas sko¢i samo 5 puta, a

dva pseca skoka jednako su dugacka kao tri ze¢ja. Koliko ¢e skokova napraviti zec do trenutka kada ga pas
uhvati?

. Autobus krene iz pocetne stanice sa stanovitim brojem putnika. Na prvoj stanici izade 20% putnika, a ude

24 putnika. Na iducoj stanici izade % putnika, a nitko ne ude. Na posljednjoj se stanici iskrca preostalih 16
putnika. Koliko je putnika uslo u autobus na pocetnoj stanici?

. U prvoj bacvi je mjesavina vode i octa takva da je omjer vode i octa jednak 2 : 1. U drugoj bac¢vi, dvostruko

veéeg obujma od prve bacve, je mjesavina vode i octa takva da je omjer vode i octa jednak 3 : 1. Sadrzaj
obiju bacvi je preliven u tre¢u ba¢vu. Koliki je omjer vode i octa u tre¢oj bac¢vi?

Trgovac je odlucio nabaviti suhe sljive za daljnju prodaju. Za polovinu svog trenutno raspolozivog novca kupio
je 8ljive kod proizvodaca cija je cijena 30 kn za kilogram. S drugom je polovinom novca otisao do drugog
proizvodada i uspio kupiti za polovinu koli¢ine §ljiva vise nego kod prvog. Sljive je izmijesao. Po kojoj cijeni
za kilogram treba trgovac sada prodavati sljive kako bi zaradio 5 kn po prodanom kilogramu sljiva?

Cijena nekog materijala snizena je 52%. Nakon tog snizenja, za iznos od 240 kn moze se kupiti 1 metar
materijala vise nego sto se moglo kupiti prije snizenja za 270 kn. Odredi cijenu tog materijala prije snizenja.

Brat i sestra htjeli su kupiti igricu. Bratu je nedostajalo 15—9 ukupne cijene igrice, a sestri % ukupne cijene.
No, oboje su zajedno imali 185 kuna vise od cijene igrice. Kupili su igricu zajedno tako Sto je brat dao 45%
cijene igrice, a sestra ostatak. Koliko je novaca ostalo bratu, a koliko sestri?

Profesor Algebri¢ i profesor Korijenko razgovaraju. Prof Algebri¢: kako godine brzo prolaze,... ja veé¢ imam
25% vise godina, nego si imao ti kada sam ja imao godina koliko sada ima$ ti. Prof. Korijenko: eee. . . ako
nas zdravlje posluzi, kada ja budem imao godina koliko sada imas ti, zajedno ¢emo imati 168 godina. Koliko
je kojem profesoru godina?

Rano ujutro Ana je automobilom krenula iz mjesta A u mjesto B, a Branka motociklom u isto vrijeme iz
mjesta B u A, svaka svojom stalnom brzinom. Susrele su se toéno u podne i nastavile voziti bez zaustavljanja.
Ana je u mjesto B stigla u 16 sati, a Branka u mjesto A u 21 sat. U koliko su sati krenule na put 7

Ivan i Nenad skupljaju kovanice od 2 i 5 kuna svaki u svojoj kasici. Nakon godinu dana otvorili su kasice
i prebrojali kovanice. Zajedno su skupili 280 kovanica po 2 kune. U Ivanovoj kasici 60% svih kovanica ¢ine
kovanice od 2 kune, a u Nenadovoj je kasici dvostruko vise kovanica od 2 kune nego onih od 5 kuna. Ukupna
vrijednost novca iz obje kasice zajedno iznosi 1360 kuna. Kolika je vrijednost novca iz Ivanove kasice, a kolika
iz Nenadove?

Ukoliko imate bilo kakvih pitanja vezanih za zadatke, slobodno mi se obratite na mail utrobicicnika@gmail.com



Hintovi
1. razlika kvadrata!
2. koliko je slanaca pojela svaka djevojcica?

prikazi ukupan iznos nasljedstva na 2 nacina!

- W

postavi sustav jednadzbi!

o

postavi jednadzbu u kojoj je nepoznanica broj dana za koje je Ivana procitala knjigu pa ju faktoriziraj metodom
srednjeg ¢lana!

postavi jednadzbu u kojoj je nepoznanica o¢eve godine!
izjednadi predene puteve od pocetka!

koliki udio u poc¢etnom broju putnika je ovih 167
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oznacite sa v volumen manje ba¢ve. koliko ukupno volumena manje bac¢ve zauzima ocat?
10. postavi jednadzbu u kojoj je nepoznanica cijena smjese Sljiva

11. promatraj cijenu i koli¢inu materijala!

12. koliko je brat imao cijena igrice na pocetku?

13. postavite sustav jednadzbi!

14. izjednacite puteve!

15. promatrajte sustav ¢ije su nepoznanice broj kovanica od 2 i 5 kuna koje imaju Ivan i Nenad.



Rjesenja
1. 14 i 22 Skolsko 8. razred, 2013.
2.1i7 Zupanijsko 6. razred, 2013.
3.5 Zupanijsko 8. razred, 2014.
4. (2,8) 1 (—7107 4—30) Zupanijsko 8. razred, 2016.
15 Zupanijsko 8. razred, 2013.
55 Opéinsko 1. razred, 2010., B kategorija
360 zecjih (300 psecih) skokova Opéinsko 1. razred, 2009., B kategorija

30 Opéinsko 1. razred, 2010., B kategorija
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13:5 Zupanijsko 7. razred, 2012.

10. 29 Opéinsko 1. razred, 2013., B kategorija

11. 230 Drzavno 7. razred, 2008.

12. 109, 76 bratu i sestri redom Drzavno 7. razred, 2015.

13. 801 72 Zupanijsko 1. razred, 2010., B kategorija

14. 6 Drzavno 8. razred, 2012.

15. 640,720 Ivan, Nenad Zupanijsko 1. razred, 2014., B kategorija
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